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Abstract

Si E et F sont deux espaces vectoriels en dualité séparante, M *(E, F) désigne le cone des mesures
coniques positives sur E mis en dualité avec F, c’est a dire le cones des formes postives sur le treillis de
fonctions sur E engendré par F. Ce sont des objets plus généraux que les mesures cylindriques
admettant des moments finis d’ordre un.

On part d’abord d’une mesure conique représentée par une mesure de Radon sur le complété faible
de E et on donne des critéres (par exemple R.N.P.) pour qu’elle le soit sur 'espace E lui-méme.

On étudie ensuite les cOnes faiblement complets saillants (classe &) contenus dans un espace de
Banach ou dans le dual d’un espace de Fréchet F; on montre notamment qu’ un cdne faiblement
fermé contenu dans F’ est dans % si son polaire dans F est positivement engendré.

Si B est un espace de Banach et 1, ¢ B, on cherche a prologner une p € M*(B’, B) en un élement
de M*(B’, B”). On montre également que, si X est un convexe compact, toute fonction vérifiant le
calcul barycentrique sur X est continue sur des ensembles fixes que I'on précise.

Enfin on donne des conditions (de type bornologique) sur un e.l.c.s E, permettant d’interpréter une
& € M*(E, E") comme une mesure conique sur un €space norme.

1980 Mathematics subject classification (Amer. Math. Soc.): primary 46 B 20, 46 B 22; secondary 28 C
05, 28 C 20.

Preliminaires

Rappelons d’abord la définition des mesures coniques ([3], Section 30.38.40): soit
E et F deux espaces vectoriels en dualité séparante; on note h( E, F) le treillis de
fonctions sur E engendré par F;, on désigne par M*(E, F) le cone des formes
positives sur h(E, F); une p € M™(E, F) est appelée une mesure conique
positive sur E.
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On note r(p) I'élément de F* (dual algébrique de F) tel que u(l) = I(r(pn))
pour toute / € F et on pose

K,={r(A):0<A<gp}cCF*

Enfin, on dit que p est localisable dans E lorsqu’il existe une mesure de Radon
généralisée ([13], Part 1, Chapitre 1, Paragraphe 2) sur E \ 0 muni de o(E, F) qui
représente p. On sait ([3], 39.4) que les mesures coniques sont des objets plus
généraux que les mesures cylindriques admettant des moments d’ordre un finis, 4
double titre:

(1) on s’affranchit d’une condition de o-additivité;

(2) une mesure conique n’est pas nécessairement portée par un hyperplan.

Ce travail comporte quatre parties:

Partie 1 (Section 1 4 4): on part d’'une mesure conique localisable dans un
complété faible et on donne des critéres pour qu’elle le soitdans 1’espace de
départ lui-méme.

Partie II (Section 5 a4 10): on étudie les cbnes saillants faiblement complets
contenus dans un espace de Banach ou dans le dual d’un espace de Fréchet.

Partie H1I (Section 11 a 20): si B est un espace de Banach, on cherche a
prolonger une 4 € M*(B’, B) en un élément de M *(B’, B”).

Partie IV (Section 21 & 25): on donne des conditions permettant d’interpréter
une mesure conique sur un e.l.c.s. comme une mesure conique sur un espace
normeé.

1. Mesures coniques localisables dans un complété faible

On dit qu'une forme T > 0 sur un espace vectoriel de fonctions E définies
surun ensemble X est une intégrale de Daniell lorsque, pour toute suite ( f,) de E,
qui décroit vers 0 sur X, on a T(f,) = 0. Pour la propriété de Radon-Nikodym
(R.N.P.) on renvoit a ([2], Chapitre 6, Section 3).

1. PROPOSITION. Soit B un espace de Banach qui posséde R.N.P. et p €
M*(B, B’) telle que K, C B. Si p est localisable dans (B')*, alors p. est une intégrale
de Daniell sur B. Si, de plus, B est séparable, alors p est localisable dans B.

PREUVE. Il existe f € B’ et A < p tels que A # 0 soit localisable sur un convexe
compact X de (E’)*, contenu dans f~!(1), par une mesure de Radon m > 0 de
masse 1.

L’application 7 qui, a tout borélien 4 C X fait correspondre le résultant de la
mesure conique localisée par m|, est une mesure vectorielle 2 valeurs dans B,
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puisque K, € B. De plus, en posant a = 7(4)/m(4), on a: f(a)=
f(r(m| ))/m(A)=1, puisque f=1 sur X. Si Y=XN B, on a donc a € 1;
puisque B posséde R.N.P. ([2], Chapitre 6, Section 3) il existe ¢: X — Y Bochner
mesurable telle que w(A4) = [, dm. Pour toute h € h(B, B’), de la forme h =
Vicienli» 00 I, € B’, on vérifie facilement que A(h) = [yh o @ dm, d’ou la méme
formule pour toute h € h(B, B’), donc A est une intégrale de Daniell sur B.

Lorsque B est séparable, alors Y est souslinien et A sera représentée par une
mesure de Radon sur Y ([13], Chapitre II, Lemme 18 et Théorem 40). D’ou la
proposition.

2. REMARQUE. Soit B = ¢o(N) et p = L%, , ot (e,),cn est la base canonique
de B. On voit que K, n’est pas contenu dans B, bien que p soit localisable dans B.

Voici deux résultats concernant les mesures coniques sur le dual d’un espace
tonnelé.

3. PROPOSITION. Soit E un espace tonnelé de dual E' et p € M*(E’, E); si
K, C E’, alors les deux propriétés suivantes sont équaliventes:

(a) p est localisable dans E’ muni de 6( E’, E).

(b) u est localisable dans E* muni de o( E*, E).

PREUVE. 11 faut montrer que (b) = (a). [l existe f€ Eet A < ptelsque A # 0
soit localisable sur un convexe compact 4 de E*, contenu dans f ~}(1). L’ensemble
B={r(»)/v(f)0<v <A »+0}estcontenudans4 N E’etestdonca(E’, E)
borné; comme E est tonnelé, B est donc relativement compact dans E’ pour
o(E’, E). Comme A est limite de décompositions ITe,, ) avec A = X{v;, ([3], 30.9)
on voit que A = limYlae, avec a, = r(v,)/v,(f) eta; = v,(f); comme a; € B et
que Lja; = A(f), on aura bien localisation de A, donc de p.

4. PROPOSITION. Soit E un espace tonnelé de dual E’ et p € M*(E’, E); si p est
localisable dans E’, alors on a K LCE .

PReUVE. 1l suffit de montrer que r(p) € E’. Soit (A,),; une famille de parties
convexes o( X', X) compactes de X’ et (m,),., une famille de mesures de Radon
finies, m; étant portée par 4;, de sorte que p = Xm,. Si f € E et si J C I est fini,

on a:

Comme E est tonnelé, il existe une partie o( E’, E) compacte de E’ qui contient,
pour toute partie J finie de I, 'élément L, ,r(m,), d’ou r(p) € E’.

< X r(m)(Hl< X m, (7D < n(fD-

ielJ ieJ

% r(m))(f)

ieJ
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I1. Cones convexes saillants faiblement complets contenus
dans un espace de Banach ou le dual d’un espace de Fréchet

La Proposition 3 suggeére les résultats suivants concernant les cones convexes
saillants faiblement complets (classe & ).

5. PROPOSITION. Soit I' un cone convexe contenu dans le dual F’' d’un espace de
Fréchet F; on suppose que tout élément de F est différence de deux éléments (de F)
positifis sur I et que I est o(F', F) fermé. Alors T est o(F', F) complet.

PREUVE. Soit I'® le polaire de I' dans F et N = I'° n (-T'%); soit g Papplication
canoniquede F dans F/N; on vérifiequedans F/N le cone g(I'°) est faiblement
fermé; comme ce cone engendre F/N et est saillant, on voit que I' s’identifie au
cone des formes linéaires continues > O sur le Fréchet F/N, ordonné par le cone
q(T).

Le cone T' est donc faiblement complet pour la dualité avec F/N, d’aprés le
théoréme de Klee ([12], V.5.5). D’ou le résultat.

Voici une conséquence du résultat précédent, dans le cadre des espaces de
Banach.

6. PROPOSITION. Soit I" un cone convexe contenu dans un espace de Banach B, tel
que tout éléement de B’ soit différence de deux éléments (de B’) positifs sur T'; les
deux propriétés suivantes sont équivalentes:

(1) la trace de T sur la boule unité fermée de B est o( B, B’) compacte.

(2) T est o(B, B’) complet.

PREUVE. (2) = (1). Il est bien connu ([3], 30.10) qu’une partie bornée et fermée
d’un cdne de la classe Lest faiblement compacte.

(1) = (2). On plonge B dans B”; d’aprés le théoréme de Krein-Smulian ({11},
page 125) le cdone T est o(B”, B’) fermé; il suffit alors d’appliquer le résultat
précédent avec F = B’.

Dans le cadre de la Proposition 5, le cone I' est un K, réunion dénombrable
des T' N V.2, out (V,),en est une base de voisinages de 0 dans F; rappelons alors
le résultat suivant, concernant ces cones, dit 4 Fakhoury et Rogalsky ([4], 2.4.A).

7. PROPOSITION. Soit I' € % un cone recouvert par une suite (K,) de parties
convexes faiblement compactes de U'. Alors T est encore faiblement complet pour la
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dualité avec 1’espace A((K,)) des fonctions affines sur T, nulles en 0, et (de
restriction) continues sur chaque K .

Dans le cadre de la proposition précédente, le Lemme 4 de [1] nous permet
d’énoncer. :

8. PROPOSITION. Soit K une partie compacte de I, pour la dualité de départ; alors
K est aussi compacte pour la dualité avec A((K,,)).

9. COROLLAIRE. L’espace A((K,)) est indépendant de la suite (K ) qui recouvre
T, et c’est le plus grand espace de fonctions affines sur I, nulles en 0, rendant T
faiblement complet, pour une structure uniforme faible plus fine que celle de départ.

Replacons-nous maintenant dans le cadre de la Proposition 5, en supposant de
plus que le polaire T° de T' dans F soit saillant. On note A4 Iespace
AT N ¥,2), ca); il est clair que F s’identifie algébriquement & un sous-espace de
A. La notion de cone normal figure dans ([12], V.3).

10. PROPOSITION. Les trois propriétés suivantes sont équivalentes:

(1)F=A.
(2) Le cone T'° est normal dans F.
(G)F =T - T.

PREUVE. (1) = (2). Si F = A, comme la topologie de F est plus fine que celle de
A (de la convergence uniforme sur les T' N V,%) ces deux topologies sont iden-
tiques et donc I'® est normal dans F.

(2) = (1). La topologie de F est alors celle de la convergence uniforme sur les
' N V.2 ([12], V.3.3); on voit alors facilement que Pinjection canonique de F dans
A est presqu’ouverte au sens de ([11], page 113) et continue; on a donc F = 4
([11], page 125).

(2) = (3) est un lemme classique de M. G. Krein ([12],V.3.2).

(3) = (2). Toute f € A est limite sur I', donc sur F’ 4 cause de ’hypothése (3),
d’une suite (f,) de F. Il en résulte que f est bornée sur chaque I/;,O ([11], page
67-70). L’ensemble ¥,’ est alors o(F”, F) borné, donc absorbé par (I' N V) — T
N V) pour un certain g ([11], page 70). D’ou le résultat.

I11. Prolongement d’une mesure conique sur le dual d’un espace de Banach.

Si B est un espace de Banach, nous allons chercher 2 prolonger une p €
M™(B’, B) en un élément de M*(B’, B").

https://doi.org/10.1017/51446788700022151 Published online by Cambridge University Press


https://doi.org/10.1017/S1446788700022151

44 Richard Becker {6]

Auparavant, rappelons quelques résultats de ([1]), valables dans un cadre plus
généal:

11. RaPPELS. ([1}, 12-13-14). Avec les notations des préliminaires, soit p €
M™(E, F) telle que K, € E; soit E; = R(K, — K,) et F, le sous-espace de (E,)*
formé des éléments (dont les restrictions sont) continus sur K, pour o(E, F); on
sait que p se prolone canoniquement en p, € M*(E,, F)) telle que K, =K,
Cependant, si p est localisable dans E, par une mesure de Radon généalisée m, et
que f € E* soit m intégrable, et que f|, soit dans F,, on peut avoir p,(f|.) #
m( f), comme le montre I'exemple suivant.

12. ExeMPLE. On prend E = .#([0,1]) ('espace des mesures de Radon sur
[0,1]) et F = ([0, 1]) (Pespace des fonctions numériques continues sur [0, 1]); on
prend pour p la mesure conique maximale sur #*([0,1]) C E qui représente
I'élément dx de E; cette p est localisable dans E par m = [je etona

K, = {@dx: ¢ borélienne, 0 < ¢ < 1}.

Soit f € E* telle que f(7) = (masse de la partie atomique de 7); on a f = 0 sur
K, et f =1 sur le support de m; d’ou m(f) = 1et p,(f|z) = 0.

13. PROPOSITION. (avec les notations des préliminaires). Soit p € M*(E, F) telle
que K, C E, localisable par une mesure de Radon généralisée m sur (E\ 0).

Soit f € E* intégrable pour m; les deux propriétés suivantes sont équivalentes.

Q1) f appartient a I’ adhérence de F dans L'(m).

(2) Pour toutes my, m, vérifiant 0 < m; < m,0 < m, < metr(my) = r(m,)on
amy(f)=my(f).

Lorsque ces conditions sont réalisées, les deux propriétés suivantes sont équiva-
lentes:

(a) f est continue sur K, et pour toute m’ vérifiant 0 < m’ < m, qui localise une
mesure conique p' < i, le prolongement canonique de ' a f vaut m'(f).

(b) Pour toute m’ vérifiant 0 < m’ < mona f(r(m")) = m'(f).

PREUVE. L’équivalence de (1) et de (2) résulte du fait suivant: le dual de L(m)
est constitué des différences m; — m,, avec m;, m, moindres qu’un multiple (non
fixé) de m et le polaire de F c L!(m) est formé des différences m; — m, vérifiant
r(my) = r(my).

(a) = (b). Puisque f est continue sur K. C K, le prolongement canonique de p’
a f existe ([1], 12-13-4) et vaut, par définition, f(r(p’)) = f(r(m’)), d’ou (b), car
(a) suppose que ce prolongement vaut m’( f).
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(b) = (a). Il est clair que (b) = (2), donc (1) est vérifié; il existe donc une suite
f, € Ftelleque [|f, — fldm = 0.

On a |ff,dm’ — [fdm'|< [|f, — fldm' < [If, — fldm, d’ou, grace a
I’hypothése (b),

o (r(m) = (r(m)) < [If, = Nidm,

d’ou le fait que f est continue sur K. Le prolongement canonique de p’ & f vaut,
par définition ([1], 12-13-14) f(r(m’)); comme (b) suppose que cette quantité
vaut m’( f), le résultat est obtenu.

Dans le cadre classique des mesures de Radon > 0 de masse 1 sur un convexe
compact X, contenu dans un el.c.s., tel que 0 & X, et considéré comme la base du
cone Y qu’il engendre, on a:

14. PROPOSITION. Soit m € A7 (X) et f une fonction affine sur Y, nulle en 0, telle
que f| , vérifie le calcul barycentrique pour toutes les m’ € M1 (X ), majorées par un
multiple (non fixé) de m. Alors f est continue sur K,. Si f|, vérifie le calcul
barycentrique pour chaque m € #{( X), alors f est continue sur chaque K ,,.

Nous allons maintenant chercher 4 prolonger une mesure conique sur le dual
d’un espace de Banach.

15. PROPOSITION. Soit B un espace de Banach qui n’admet pas I, pour facteur
direct et p € M*(B’, B) telle que K, C B'. Alors K, est a(B’, B"”) compact et p. se
prolonge canoniquement en i € M*(B’, B") telle que K, = K,,.

PREUVE. L’espace H = {A\: A€ M(B’,B), 3k > 0, |A\| < kp} s’identifie
canoniquement a un espace ¢(K), avec K compact et I’application résultante de
H dans B’ est continue, donc, d’aprés un résultat de Pelczihsky ([10], Théoréme 5),
comme B’ ne contient pas ¢, ([9], page 103), on a K, compact pour o(B’, B”).
D’oi1 le résultat grace a ([1], 12-13-14).

16. EXEMPLE. Soit B =/, et p € M*(B’, B) telle que u = Xe, , o (e,),c v €St
la base canonique de B'. Il est clair que K, C B’ n’est pas o(B’, B”) compact.

17. PROPOSITION. Soit B un espace de Banach séparable qui ne contient pas I,;
pour toute p € M*(B’, B), localisable en une mesure de Radon généralisée m sur
B’\ 0, alors K, est une partie 6(B’, B”) compacte de B’ et m est portée par un K,
de B'\ 0.

De plus, toute f € B” est m-intégrable et si j. désigne le prolongement évoqué en
Section 15, on a p(f) = m(f).
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PREUVE. Elle se fait par étapes:

(a) on a K, C B’, d’aprés la Proposition 4 et K, est 6(B’, B”) compact d’apreés
la proposition précédente. Comme K, C B’ et que B est séparable, m est portée
par un K de B’\ 0.

(b) Soit f € B”; on va montrer que f est m-intégrable; soit m = L m,, ou
chaque m; est fini et portée par une boule de B’. Comme /;, ¢ B et que B est
séparable, on sait que f est de premiére classe affine sur B’ et vérifie le calcul
barycentrique pour toute mesure de Radon portée par une boule de B’ ([9], pages
101-102). On a m(f") = Xm,;(f*) = ZPsup(mi(f): 0 < mi < m;) = Xm) <
m, d’ou m(f*) = Lf(r(m?})). Montrons que cette quantité¢ est finie: pour toute
! € B et toute mesure 7, telles que 0 < 7, < m;, on a:

é £ r(m)(D)| < élr(wi)(z)l < fm(m) <u(l).

Comme B est tonnelé, on a: |EF + r(m)|| < € d’ou L°f(r(m})) < oo et f est
donc m-intégrable.

(c) Pour achever de démontrer lerésultat, on va montrer que f satisfait 4 la
condition (b) de la Proposition 13. Soit 0 < m’ < m; il faut prouver que m’(f) =
f(r(m’)). Soit m’ = LPm’ avec 0 < m’; < m; il faut prouver, puisque m;(f) =
f(r(m})), que f(r(m")) = L¥f(r(m})). On a vu, a la fin de b) que |[Z] £ r(m})||
< €, d’ou X|I(r(m}))| < oo pour toute / € B”. D’aprés ([9], page 103) la série
Y.°r(m’) converge fortement vers r(m’), d’ou le résultat.

18. REMARQUES. (Dans le cadre de la proposition ci-dessus).

(a) Si B’ est séparable pour la norme, d’aprés un résultat de théorie de la
mesure ([13], Part I, Chapitre II, Théoréme 10, Corollaire 2) la localisation de p. se
fera sur une suite de parties compactes en norme de B’.

(b) On sait que B’ peut ne pas étre séparable ([7], Théoréme 1) et qu’alors il
existe dans B’ une partie discréte pour o(B’, B”) et homéomorphe 4 ’ensemble de
Cantor pour o(B’, B).

Le lemme général suivant est utile pour affirmer que certaines mesures con-
iques sont localisables.

19. LEMME. Soit E un e.l.c.s. de dual E' et H C E’ un sous-espace vectoriel qui
sépare les éléments de E. Soit p € M™(E, E') telle que K, C E et soit \ la
restriction de p a h(E, H); si A est localisable en une mesure de Radon généralisée
sur E\ 0, muni de 6(E, E’) de la forme m = ¥m,, ou chaque m, est finie et portée
par un convexe o(E, E’) compact de E’, alors m est aussi une localisation de .

PREUVE. (a) Cas ou m est fini et portée par un convexe compact A de E. Soit
€ E’; il existe une suite (h,) de H qui converge vers f uniformément sur
n q g
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A U K,; le résultat est alors évident ([1], 12-13-14) car on a p(|f, — f) — 0 ([3],
309 et [|f, — fldm — 0.

(b) Cas général. Soit A, € M™(E, H) I'élément localisé par m,; comme K, C
K, =K,, cet élément se prolonge canoniquement en u;, € M'(E, E’) ([1],
12-13-14); comme A majore toute somme finie de A;,, on a d’aprés le (a),
p > Xp,; Pélément v = p — Xy, vérifie alors K, € K, € E et v = 0 sur h(E, H),
d’out» = 0 ([1], 12-13-14) et le lemme est prouveé.

20. ExeMpPLES de p € M*(l}, ¢y). (a) si p € M¥(B’, B), le fait que K, C B’
n’implique pas que p soit localisable, méme si K, est compact en norme: on prend
B = cy(N) et B’ = [|(N); soit (f,) une suite de L' sur [0,1] muni de dx, telle
que:

(a) X|f,] = oo presque partout.

(BYZS1£,1? < oo

(v) f,, et f, sont orthogonales si m # n.

On peut prendre f,(t) = (sin2wnt)/n. Pour ¢ € [0,1], on pose f(1) = (f,(1)) €
R™; alors A = f(dx) est élément de M *(R™, R‘™); montrons que K, est compact
en norme dans /(N ):

OnaKkK, = {(fgf,): gborélienne sur [0,1]et0 < g < 1}.0Ona

il Jeh|= T [¢.- T [o.

nes, nes,
ou S, et S, forment une partition de [ p, p + g]; or, si S C N est finie, on a, si

O0<g<l:
fg(}:f,.)s(f.flfnlz)l/z

nes nes

* [o|=

nes

ce qui prouve que K, est compact en norme dans /;,(N), & cause de () et (y). On
sait ([1], 12-13-14) que A se prolonge alors canoniquement en une u € M *(/}, ¢,).
A cause de a, on ne peut pas localiser p sur /;,(N).

(b) Si p € M*(1, c,) est telle que K, C I et vérifie Xi"sup(|x,|: x € K,) < o0
alors p est localisable dans /;: En effet, si A est la restriction de p en un élément de
M*(RY, RM) et si f, est définie sur R par f[.((x,)) = x,, on a (3], 30.9)
L2A(]f,]) < oo et donc A, qui est localisable dans RY ([3], 38.8), le sera aussi dans
l,, d’ou le résultat grace au Lemme 19.

(c) 1l existe une p € M*(l}, ¢y), localisable sur /,, et qui ne vérifie pas la
condition de (b).

On la construit, comme en (b), & partir d’'une suite ( f,) de fonctions sur [0, 1]
vérifiant:

(a)f,(t)=1t"/logn - g,ou|g,| = 1 de sorte que,

(B) Zpaeqlffp ) fq| < oo.
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On note que X f|f,|* < L1/n(log n)? < co.

Si f(¢) = (f,(1)) € RY, soit A = f(dx); c’est un élément de M*(RM, R™M),
localisable dans /;, car X|f,(t)| < oo; comme en (a) on voit que K, est compact
en norme dans /,, a cause de (B). Soit p € M*(/,, ¢,) le prolongement canonique
de A, tel que K, = K, ([1], 12-13-14); on a ([3], 30.9): sup{|x,|: (x,) € K, } >
sup( ff, - h: h borélienne sur [0,1],0 < & < 1) = 1/n log n, terme général d’une
série divergente. De plus, p est localisable dans /| grace au Lemme 19.

IV. Mesures coniques définissables a partir d’un espace normé

Soit E un e.l.c.s. de dual E’; nous allons donner des conditions sur E pour que
toute p € M*(E, E’), telle que K, C E, puisse étre regardée comme une mesure
conique sur un espace normé convenable.

21. RapPPELS. (1) On dit qu'un espace bornologique convexe ([8]) vérifie la
condition de dénombrabilité de Mackey lorsque, pour toute suite (A4,) de bornés,
il existe un borné B qui absorbe chaque 4,,.

Si E est un espace de Fréchet, les bornologies suivantes vérifient cette condition
([5}, page 156, Théoréme 1, page 189, Exercise 1):

(a) La bornologie des parties o( E, E’) bornées.

(b) La bornologie des parties compactes de E.

(c) La bornologie des parties faiblement compactes de E.

(2) On dit qu’un el.c.s. E vérifie la condition stricte de Mackey ([6], Définition
3) si, pour toute partie bornée 4 de E, il existe un disque borné B de E tel que
E, = (I'espace R - B normé par la jauge de B) et E induisent sur 4 la méme
topologie.

Cette classe d’espaces est stable par sommes directes, sous-espaces, produits
dénombrables et contient les espaces métrisables ([S], page 117).

22. PROPOSITION. Soit E un e.l.c.s. qui vérifie la condition stricte de Mackey ( par
exemple métrisable) et p € M*(E, E’) telle que K « C E. Il existe alors un espace
normé N, une . € M*(N, N’) telle que K, C N et une injection continue i de N
dans E de sorte que i(fi) = p.

PREUVE. Soit 4 = Ku et B un disque -borné de E vérifiant, vis-a-vis de 4, la
condition de (21.2). Soit N ’espace R - B, normé par la jauge de B. On sait alors
([5), Chapitre 2, Part 8, Exercice (2)) que K, est o(N, N) compact. Par consé-
quent p, quipeutétre considérée comme une mesure conique > 0O sur N, mis en
dualité avec E’, se prolonge canoniquement en une j € M*(N, N') telle que
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K, = K, ([1], 12-13-14). 11 suffit alors de prendre pour / I'injection canonique de
N dans E.

23. PROPOSITION. (s’applique aux espaces de Fréchet). Soit E un e.l.c.s. qui
vérifie la condition stricte de Mackey et dont la bornologie des parties convexes
compactes vérifie la condition de dénombrabilité de Mackey.

Pour toute p € M*(E, E"), localisable sur une suite de parties convexes com-
pactes de E, telle que K, C E soit compact, il existe un espace normé N, une
f € M*(N, N"), localisable sur une suite de parties convexes compactes de N, telle
que K; C N soit compact, et une injection continue i de N dans E telle que i() = p.

24. PROPOSITION. Méme énoncé que ci-dessus, en remplacant compact par
faiblement compact.

PREUVE DE 23. Soit (K, une suite de convexes compacts de E sur laquelle se
fait la localisation de p et 4 un convexe compact de E qui absorbe K|, et chacun
des A4,. Soit B un disque borné de E vérifiant, vis-a-vis de A4, la condition de
(21.1). Soit N Tespace R - B normé par la jauge de B. Comme K, est compact
dans N, il existe ([1], 12-13-14) une 4 € M (N, N') telle que K, = K, et qui
prolonge p, considérée comme un élément de M *(N, E’). Cette fi sera localisable,
grace au Lemme 19, sur la réunion des K, qui sont convexes compacts dans N.
On prendra pour i I'injection canonique de N dans E.

PREUVE DE 24. Pour des parties copvexes faiblement compactes, il faut faire
appel au résultat de ([5], Chapitre 2, Part 8, Exercice 2) déja utilisé dans la preuve
de la propriété 22.

25. REMARQUE. Dans I’énoncé de 23 et de 24 la condition p localisable sur une
suite, soit (K,), de parties compactes signifie qu’il existe une localisation, soit m,
de p telle que (0 < m’ < m, m’ finie) entraine (m’ portée par UK,). Cette
condition est & priori beaucoup large que (m = Lm,, m, finie portée par K,).
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